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Exercicio 128

Dado g € C — {0}, uma progressdo geométrica’ de razio g é uma fungdo f: N — C

satisfazendo
f(n+1)

f(n)

Assim, a soma dos n termos iniciais de uma progressiao geométrica é dada por

= g, para todo n € N.

a) Expresse a fungdo f acima por meio de uma recorréncia linear homogénea.

b) Resolva esta recorréncia, obtendo assim uma expressdo para o termo geral da
progressao geométrica.

c) D& uma expressdo livre de somatdrios para s(n).

Lcfr. Exercicio 110
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a) Expresse a fungdo f acima por meio de uma recorréncia linear homogénea.

Como
f(n+ 1) = gf(n), para todo n >0,

pode-se fazer a troca de varidvel n+1=1t, eentdiotemos n=t—1e
f(t) = qf(t —1), para todo t > 1.
Assim podemos expressar f como uma RLH da seguinte forma

f(n) = qf(n—1), para todo n > 1.
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c) D& uma expressdo livre de somatdrios para s(n).

Como " i,
s(n)=> f(i)=> f(0).q'=s(n—1)+f(0).q" "
i=0 i=0

e f(n) satisfaz uma RLH cujo PC é (X — q), entdo (C. 40), a fungdo s(n) satisfaz uma
RLH cujo PC é (X —1)(X — q).
E dai (C. 36),

s(n) =al" + bq" = a+ bq",

onde a e b sdo dados por

s(0) = a+bg®=a+b,
s(1) = a4+ bg' =a+ bg,



Exercicio 128c

s(0) = a+bg®=a+b,
s(1) = a+bg'=a+ bg,



Exercicio 128c

s(0) = a+bg®=a+b,
s(1) = a+bg'=a+ bg,

ou seja,
s(0) =0=a+ b,



Exercicio 128c

s(0) = a+bg®=a+b,
s(1) = a+bg'=a+ bg,
ou seja,
s(0) =0=a+ b,
e portanto,

b= —a,



Exercicio 128c

s(0) = a+bg’=a+b,

s(1) = a+bg'=a+ bg,
ou seja,

s(0) =0=a+ b,
e portanto,
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s(0) = a+bg’=a+b,
s(1) = a+bg'=a+ bg,
ou seja,
s(0) =0=a+ b,
e portanto,
b= —a,
e
s(1)=f(0) =a+ bg =a— aq,
e portanto,
a=1(0)/(1-gq),
e
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Portanto
s(n) = a+ bq"
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Portanto
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Portanto
s(n) =a+ bq"
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